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Differentiation  af  sammensat  funktion 
 
 
Sætning: 
 
( ( ( ))) ( ( )) ( )g f x g f x f x′ ′ ′= ⋅  
 
HUSK: Yderste funktion differentieret med urørt indmad, gange indmaden differentieret! 
 
 
Bevis: 
 
Hvis vi forudsætter, at 0 0( ) ( ) 0f x h f x+ − ≠ kan vi lave følgende omskrivning: 
 

0 0 0 0 0 0

0 0

( ( )) ( ( )) ( ( )) ( ( )) ( ) ( )
( ) ( )

g f x h g f x g f x h g f x f x h f x
h f x h f x h

+ − + − + −
= ⋅

+ −
 

 
Tilvæksten 0 0( ) ( )f x h f x+ − kalder vi for k, og 0( )f x betegner vi 0y . Så bliver udtrykket til: 
 

0 0 0 0( ) ( ) ( ) ( )g y k g y f x h f x
k h

+ − + −
⋅  

 
Når 0h → vil også 0k → , idet f er differentiabel. Udtrykket vil så gå imod: 
 

0 0( ) ( )g y f x′ ′⋅  
 
dvs. 0 0( ( )) ( )g f x f x′ ′⋅  


