Herons formel Side 1/2

Y Herons formel for areal af trekant

Saetning 37 side 192 i bog B1, 2. udgave

2

| > restart
_s er den halve omkreds :
a+b+c

2

> 5=

_> Heron =+ s (s—a) (s—b)-(s—c)
Heron :=

1 1 1 1 1 1 1 1
((Za-l—zb+20)(—2a+2b+20)(2a—2b

2
1 1 1 1 !
+2c)(2a+2b—2c))

b:
B

b-x

(> 7= rhs(%[1, 1)

> Solve( {h2+x2=a2, (b —x)2+h2=cz}, {x,h})
_ RootOf\a” —2 a —2ac+b — c+c + _ a+b —c
L1 of(d =220 =22 +b =22 P+ ¢ Zz)x_izbz 2
i 2 b ’ 2 b
> allvalues( %)
_ -a +2a +2a c—b + ¢ —c _ a+b —c _
[h—i\/ T PR AP —Par A .t 2 2 2}{}1_
2 b ’ 2 b ’
1 \/—a4+2a2b2+2a202—b4—l—2b2c2—c4 x=i a2+b2—02]
2 b ’ 2 b

Steen Toft Jergensen

Areal af AABC er givet ved Herons formel+ s- (s —a)-(s —b)-(s —c) , hvors= Gbore

(1.1)

(1.2)

_Pythagoras' setning anvendt pé de 2 trekanter, som opstédr nar hejden /4 tegnes fra vinkel B til siden



Herons formel Side 2/2 Steen Toft Jergensen

\/ At 2d 28— 2Pl =

_1
hi= ;

> Areal := %-b-h

Areal:Z%\/ 22— 2P =

| For at undersege formlerne narmere, kvadrerer vi udtrykkene:

>Areal'2
14, 1 2,0 1 22 1 4, 1,22 1 4
I 16a+8ab—l—8ac 16b—|—8bc 16C
>Her0n2
1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
(2a+2b+2c)(—2a+2b+20)(2a—2b+2c)(2a+2b

1)
2

> expand( %)

1 o4, 1 2,0 1 22 1 4, 1,22 1 4
I 16a+8ab 8ac 16b—|—8bc 6

> Area12 —Heron2

1
16 4T 16 8 16 2
1 1 1 1 1 1 1 1 1
I —2a+2b+2c)(za—zb-l-zc)(za—i-zb—zc)
> simplify(%)
0

:Q.E.D., dvs. Herons formel er bevist med et CAS-bevis.

(1.5)

(1.6)

L 4+ia2b2+%a2c2—ib4+ib2cz—ic“—(%a+ b—i—%c)( (1.10)

(1.11)



