Plot og integraler Side 1/7 Steen Toft Jergensen

Tegning af 2D-parametriseret omrade
Anvendelse af Integrator8-pakken
| Dobbeltintegraler med ikke-faste graenser

Eksemplerne er fra Maple-demo 24a_Planintegral

Kortfattet oversigt over kommandoerne i Integrator8-pakken kan findes pa Steens hjemmeside

Y Plot af parametriseret omrade i planen (2D)

|:> restart
|:> with(Integrator8) :

Y Eksempel 1 (trekant)

Det parametriserede 2D-omréde kan - tilsyneladende - kun tegnes ved at tegne et 3D-plot, som
ses ovenfra!

> plot3d({u, 1 —u+3-v-u,0),u=0.2,v=0.1, labels =[x, y, "], axes = normal,
orientation=1[-90, 0], view=1[0..2,-2..6,-1..1], tickmarks = [ 10, 10, 10], grid
=[20,20])
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V¥ Eksempel 2 (cirkel)

> plot3d( (2 4+wu-cos(v),2 +u-sin(v),0),u=0..1,v=0.2-w, labels =[x, y, ""], axes
=normal, orientation=1[-90, 0], view=[0.4,0.4,-1..1], tickmarks=[10, 10, 10],
grid=1[10,201])
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V¥ Eksempel 3 (cirkel)
> plot3d( (2-u-cos(v)-cos(v), 2-u-cos(v)-sin(v), 0}, u=0..1, v=- g ..%, labels =[x, y,

""1, axes = normal, orientation=[ -90, 0], view=[0..2,-1..1,-1..1], tickmarks

=[10, 10, 10], grid = [ 20, 40])
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V¥ Et planintegral over et trekantet omrade
> = (u,v) =>{(u, 1 +v-u) :r(u,v)
u

14.1
uv+1 ( )

B plot3d((r(u,v)[1],r(u,v)[2],0),u=0.1,v=0..1, labels =[x, y, "], axes = normal,
orientation=1[-90, 0], view=1[0..2,0..2,-1..1], tickmarks =10, 10, 101, grid
=110, 10])
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\ 4 a) Beregnet med Integrator8-pakken
> f=(xy)=2xy:f(x,p)

i 2yx (1.4.1.1)
> B:=10,1,0,1]
i B:=10,1,0,1] (14.1.2)
> planlntGo(r, B, f)

11

— (1.4.1.3)

12
Y b) Beregnet med iSO SISt

Parameteren y lober mellem 1 og x+1 (idet den rette linje y =x + 1 begraenser opadtil).
Parameteren x lober mellem 0 og 1.

1 x+1

> L jl £ y) dy dx

11 (1.4.2.1)
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| Opdelti 2 trin:
x+1

> J Flxy) dy
1

i x(x+1)2=1) (1.4.2.2)
1
> J (1.4.2.2) dx
0
% (1.4.2.3)

;eller

Parameteren x lober mellemy — 1 og 1 (idet den rette linje y =x + 1 begranser opadtil).
Parameteren y lober mellem 1 og 2.

2.1
> s e
17y—1
11
] D) (1.4.2.4)
[ Opdelt i 2 trin:
1
> J S (x,y) dx
y—1
i y(1=@-17% (1.4.2.5)
2
> J (1.4.2.5) dy
1
11
R D) (1.4.2.6)
V¥ Et planintegral og massemidtpunkt
\ 4 Planintegralet
> = (u,v)—><u-cos(v), %-u-sin(v)> cr(u, v)
u cos(v)
1. (1.5.1.1)
B usin(v)

> plot3d( (r(u,v)[1), r(u,v)[2],0),u=1.2,v=-m.m7, labels =[x, y, ""], axes
= normal, orientation=1[-90, 0], view=[-2..2,-2..2,-1..1], tickmarks =10,
10, 10], grid =110, 307)
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> f=(ny) = x -1 (y+1)?
i f=ny)=x—1)>p+1)2 (1.5.1.2)
> B = [1,2,-7, 7]
i B:=[1,2, -m, x| (1.5.1.3)
> planlntGo(r, B, )

% - (1.5.1.4)

\ 4 Massemidtpunktet
> planCmGo(r, B, f)

(1.5.2.1)
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