
Planintegral (i 2 dimensioner)
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Parameterfremstilling af 2D-område i planen (eksempel)
Parameterfremstilling af et 2D-område, hvor  og :

Graf

Areal af 2D-området

Trinvis
Først beregnes de partielle afledede. Opstilles i en 2 x 2 matrix kaldet Jacobi-matricen:

 = 



Jacobi-funktionen beregnes så som den numeriske værdi af determinanten af Jacobi-matricen:
 = 

Arealet bestemmes så ved et dobbeltintegral:

 = 3843
15625

Med færdig formel

 = 

3843
15625

Med Integrator8-pakken
 = 

 = 3843
15625

 = 0.2459520000 

Konklusion: arealet af 2D-området er ca.  

Masse af 2D-området
Hvis man antager, at 2D-området har en massetæthed (masse pr. arealenhed) kaldet , så kan man 
beregne områdets samlede masse.

I dette eksempel afhænger massetætheden af både  og :

Trinvis
Først beregnes de partielle afledede. Opstilles i en 2 x 2 matrix kaldet Jacobi-matricen:

 = 

Jacobi-funktionen beregnes så som den numeriske værdi af determinanten:
 = 



 = 

Med færdig formel

 = 

Med Integrator8-pakken
 = 

 = 

 = 0.2229159421 

Konklusion: 2D-områdets masse er ca.  

Massemidtpunktet af 2D-området
Hvis man antager, at 2D-området har en massetæthed (masse pr. arealenhed) kaldet , så kan man 
beregne områdets samlede masse.
Og beregne massemidtpunktets placering.

I dette eksempel afhænger massetætheden af både  og  med samme  som ovenfor.

Standardmetoden fra eNoterne
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Punktet er lavet som en liste, så ligner det koordinatparret, og er let at plotte med .
NB: Man kan dividere en hel liste med et tal uden at bruge ~!
Med Integrator8-pakken
Parametrene til  er: parametriseringen, parameter-intervallerne, funktionen.

 = 

 = 

Plot med massemidtpunktet

Konklusion: 2D-områdets massemidtpunkt ligger ca. i  


